
 
 

ศูนยสงเสริมโอลิมปกวิชาการและพัฒนามาตรฐานวิทยาศาสตรและคณิตศาสตรศึกษา (สอวน.)                                                                                                                                                            
ศูนยโรงเรียนมหิดลวิทยานุสรณ 

แบบทดสอบเพ่ือคัดเลือกตัวแทนศูนย สอวน. วิชาคณิตศาสตร ปการศึกษา 2563  

สอบวันเสารท่ี 3 กรกฎาคม พ.ศ. 2564 เวลาสอบ 8.30 – 12.00 น. (210 นาที) คะแนนเต็ม 28 คะแนน 

 

 

 

คําช้ีแจงการทําแบบทดสอบ 
 

 
อานคําช้ีแจงกอนลงมือทําแบบทดสอบ 

 

1. แบบทดสอบฉบับนี้ใชเวลาทํา 210 นาที คะแนนเต็ม 28 คะแนน 
2. แบบทดสอบฉบับนี้มี 2 หนา (รวมหนาปก) จํานวน 4 ขอ ขอละ 7 คะแนน รวมเปน 28 คะแนน 
3. ใหนักเรียนเขียนรหัสผูเขาสอบในกระดาษคําตอบทุกแผน โดยหามเขียนชื่อ-สกุล หรือสัญลักษณอ่ืนใดท่ี

สามารถระบุตัวตนลงในกระดาษคําตอบ 
4. ใหนักเรียนตอบคําถามดวยการอธิบาย/แสดงวิธีทํา ภายในบริเวณกรอบสี่เหลี่ยมของกระดาษคําตอบท่ี

กําหนดให และระบุขอท่ี แผนท่ี และจํานวนแผนท้ังหมดในกระดาษคําตอบใหเรียบรอย 
5. หามทําการคัดลอกหรือเผยแพรขอสอบกอนการประกาศผลสอบโดยเด็ดขาด มิฉะนั้นจะถือวาเปนความผิดฐาน

ละเมิดลิขสิทธิ์ และถูกตัดสิทธิ์จากการสอบ 
6. ไมอนุญาตใหนักเรียนใชเครื่องคิดเลข หรือเครื่องชวยในการคํานวณอ่ืนๆ ทุกชนิด 

 

 

คําตัดสินของคณะกรรมการถือเปนที่สิ้นสุด 
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1.  กําหนดให 𝑎𝑎, 𝑏𝑏, 𝑐𝑐, 𝑑𝑑, 𝑒𝑒 เปนจํานวนจริงบวกซ่ึงสอดคลองกับสมการ 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 + 𝑑𝑑 + 𝑒𝑒 = 1 จงแสดงวา 
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2. กําหนดให 𝑚𝑚 และ 𝑛𝑛 เปนจํานวนเต็มบวก เรานิยาม 𝛼𝛼(𝑛𝑛) ใหเปนจํานวนของ 𝑚𝑚 ท้ังหมด โดยท่ี 𝑚𝑚 ≤ 𝑛𝑛 ซ่ึง

สอดคลองกับสมการ 

gcd(𝑚𝑚, 𝑛𝑛) = gcd(𝑚𝑚 + 1, 𝑛𝑛) = gcd(𝑚𝑚 + 2, 𝑛𝑛) = 1 

2.1. จงหาจํานวนเต็มบวก 𝑛𝑛  ท้ังหมด ท่ีทําให 𝛼𝛼(𝑛𝑛) = 0 

2.2. จงหาจํานวนเต็มบวก 𝑛𝑛  ท้ังหมด ท่ีทําให 𝛼𝛼(𝑛𝑛) = 10 

 

3. กําหนดให ω เปนรูปวงกลม ซ่ึงมีจุด 𝐴𝐴,𝐵𝐵,𝐶𝐶   อยูบนเสนรอบวง (จุดท้ังสามแตกตางกัน) ให 𝐷𝐷 เปนจุดบน

สวนโคง 𝐴𝐴𝐵𝐵 ท่ีไมมีจุด 𝐶𝐶 อยู ลากเสนตรง 𝐴𝐴𝐵𝐵 และ 𝐶𝐶𝐷𝐷 มาตัดกันท่ีจุด 𝐸𝐸 และกําหนดจุดตอไปนี้ 

𝐼𝐼 เปนจุดศูนยกลางวงกลมแนบในรูปสามเหลี่ยม 𝐴𝐴𝐵𝐵𝐷𝐷 

𝐽𝐽  เปนจุดศูนยกลางวงกลมแนบในรูปสามเหลี่ยม 𝐴𝐴𝐶𝐶𝐷𝐷 

𝐾𝐾 เปนจุดศูนยกลางวงกลมแนบในรูปสามเหลี่ยม 𝐴𝐴𝐸𝐸𝐷𝐷 

จงแสดงวาขนาดของมุม ∠𝐽𝐽𝐼𝐼𝐾𝐾 ไมข้ึนอยูกับการเลือกจุด 𝐷𝐷  

 

 

4. กําหนดให 𝑛𝑛 เปนจํานวนเต็มบวก และ 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2,… , 𝑎𝑎𝑛𝑛 ∈ [1, 2021] เปนจํานวนจริงใดๆ ท่ีแตกตางกัน 

จงหา 𝑛𝑛 ท่ีนอยท่ีสุด ท่ีทําใหมี 𝑎𝑎𝑖𝑖, 𝑎𝑎𝑗𝑗 โดย 1 ≤ 𝑖𝑖, 𝑗𝑗 ≤ 𝑛𝑛 ซ่ึงสอดคลองกับเง่ือนไข 

0 < 𝑎𝑎𝑖𝑖 − 𝑎𝑎𝑗𝑗 < 1 + 3�𝑎𝑎𝑖𝑖𝑎𝑎𝑗𝑗
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